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Ãðóïà A

Çàäà÷à 1. Äà ñå ïðåñìåòíå èíòåãðàëúò

1∫
0

(
2x5 − 5x4 + 4x3 − x2

)2023
dx .

Çàäà÷à 2. Íåêà f(x) = x2024 + x2022 − α (α ∈ R) è A å êâàäðàòíà ìàòðèöà îò ðåä 2023
ñ ðåàëíè åëåìåíòè, óäîâëåòâîðÿâàùà óñëîâèÿòà: f(A) = 0 è rank(A − tE) = 2022 çà âñåêè
ðåàëåí êîðåí t íà f(x) (ñ E è 0 ñà îçíà÷åíè åäèíè÷íàòà è íóëåâàòà ìàòðèöè îò ðåä 2023).

a) Äà ñå äîêàæå, ÷å α = 0 ;
á) Äà ñå íàìåðè ïðèìåð íà ìàòðèöà A, èçïúëíÿâàùà óñëîâèåòî íà çàäà÷àòà ïðè α = 0 .

Çàäà÷à 3. Åëåìåíòèòå aij íà êâàäðàòíàòà ìàòðèöà A îò ðåä 2023 ñà îò ìíîæåñòâîòî
{−1, 1}, è ìàòðèöàòà B = 2023E−A å íåîáðàòèìà (ñ E å îçíà÷åíà åäèíè÷íàòà ìàòðèöà îò
ðåä 2023).

à) Äà ñå äîêàæå, ÷å akk = 1 çà 1 ≤ k ≤ 2023 ;
á) Äà ñå äîêàæå, ÷å ìàòðèöàòà A å ñèìåòðè÷íà.

Çàäà÷à 4. Ðåäèöàòà {an}∞n=0 å çàäàäåíà ñ a0 = 1 è an+1 = an +
1

an
, n ∈ N0. Äà ñå íàìåðè

lim
n→∞

(
an −

√
2n
)
.

Âñÿêà çàäà÷à ñå îöåíÿâà ñ ìàêñèìóì 10 òî÷êè

Âðåìå çà ðàáîòà: 5 ÷àñà


